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CLASA A X-A

Subiectul 1. Fie numerele reale a,b, ¢ astfel incat a,b,c € (1,00) sau
a,b,c € (0,1). Aratati ca

log, bc + log, ca + log,. ab > 4(log,;, ¢ + log,. a + log,, b).

Subiectul 2. Cele 2n patratele ale unui dreptunghi de dimensiuni 2 x n
se coloreaza cu trei culori. Spunem ca o anumita colorare are o taietura
daca pe una din cele n coloane avem doua patrate de aceeasi culoare. Sa se
determine:

a) numarul colorarilor fara taieturi;

b) numarul colorarilor cu o singura taietura.

Subiectul 3. Fie ABC un triunghi fixat, de laturi BC' = a, CA =
b, AB = c. Pentru fiecare dreapta A din planul triunghiului notam cu
dy,dp,dc distantele de la A, B, C' la A si consideram expresia
E(A) = ad’ + bd% + cd.
Demonstrati ca daca valoarea lui E(A) este minima atunci A trece prin
centrul cercului inscris in triunghi.

Subiectul 4. Fie u,v,w trei numere complexe de modul 1. Aratati ca
exista o alegere a semnelor + si — astfel incat

|[tutovt+w <1

Timp de lucru 3 ore
Toate subiectele sunt obligatorii



